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. PICCOLE NOTE . 91

Sopra un teorema di Clebseh.

Nota di ONorATO NICOLETTI

Siano (con m << n)
1) X=a|, ¥:|?/lm|s (1=1,2,0m; 1=1,2,...0 — m; 76:1,2,... n)

due matrici di n colonne e, rispettivamente, di m ed » — m righe,
le guali abbiano le ocaratteristiche m ed n — m; e si abbiano le
m(n — m) relazioni:

” . ,
(2) ?hwi(k.),yl(k) =0, (i=12,.m;1l==1, 2,..0—m);

ciod il prodotto per righe delle due matrici X, ¥ abbia nulli
tutti gli elementi. i -

Diciamo (kk, ... k,,) una qualunque combinazione di classe m
dei numeri 1, 2,...n (e sia ad es. k, <k, <..<k,); ed indichiamo
ceon Xy r,..kn il minore della matrice X, formato.con tutte le
righe e colle colonne k,, ks, .. k,,; sia inveece Yik,..r. il minore
ottenuto dalla matrice Y, conservandone tutte le n.—m righe e
sopprimendo le colonne %, k,,..%, (laseiando le altre colonne
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nel loro ordine naturale), moltiplicato poi per (— 1)°, con
a==k, + k;y + ..+ k,; posto inoltré un ordine determinato tra

m . - . .
le ":(n> combinazioni (k,,..,k,) della classe m dei numeri
1, 2,..n, per semplicitd di serittara indichiamo con un solo in-
dice Xp, Yp (p:l, 2, o (m)) i minori Xuky.okm © gl Yiko. ko

corrispondenti.
Con queste notazioni, si ha il teorema (di Clebsch):

Xo .
Y, =1, 2,..v) ha la caratteristica 1;
cioe: I minori Xp sono proporzionali agli X, corrispondenti.

Per dimostrarlo, indichiamo con z,®, y* i1 numeri complessi
coningati delle /%, y,*; e consideriamo i due determinanti
(eomplessi coniugati) di ordine n:

La matrice

_ l‘,l(k)l

i , =12, .m;l=12,..0—m; k =1,2,...n).
‘y i

Dalle (2) e dalle complesse conmgate, si ha subito, moltipli-
cando per righe

Ad=XX)(YY)=

—Mz

b3 ) A3y
( DX p \ ' T'C 'CY'I \‘,
dove abbiamo indicato con (XX)::.;prp il prodotto per righe

della matrice X per la sua complessa coningata. D’altra parte
svxluppando i determinanti 4 ed 4 per i minori delle loro ma-
triei delle prime m righe, si ha

mimd) mmtD

A=(—1) ¢2 E XY, A=(—1 2 32X,
si ha cosi I'uguaglianza

(%aXpo)(%rYrY:) —(Z,X Y)( X, Y.) =0

b2

HM{

la quale esprime che il prodotto per righe delle due matriei
(di 2 righe e v colonne)

« ' . [XI
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& ugnale allo zero; si ha cioé per tutfe le coppie (¢, uj: |
%],u(X,Y,, — X X)XV, - X7 = .? XY, — XY, t—0;
& quindi, per ogni eoppia (¢, u): |
' XY, — X, Y, =0,

¢ido che dimostra il teorema enunciato.
Pisa, febbraio 1923.



