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- SUNTI DI LAVORI ESTERI

Recensioni delle Note di Analiséi pubblicate nei « Comptes Renduas
de 'Académie des Sciences » di Parigi, T. 186 (1" semestre 1923).
(Continuazione, v. num. prec.).

M. Bierxackr (Ibid., pagg. 1260 e 1410).

L’ A. considera le rette uscenti dall ovigine tali che in un an-
golo avbitrariamente piccolo la equazione f{z: <(z) prenda una infi-
nith di radiei qualunque sia 4(z), essendo f(z) una funzione intera.
e da numerose proprictii.

Nella seconda Nota completa una dimostrazione della prima
considerando il caso che f(2) sia d'ordine finito positivo. anzichd
d'ordine oc come nella Nota precedente.

D. V. Joxgsco (Ibid., pag. 1262).
Da dei teoremi di esistenza degli integrali dei sistemi di equa-
zioni differenziali.

V. BEr~NsTEIN (Ibid.. pag. 1264).
Dia due formule che precisano i visultati di F. e R. NEVANLINN A
sulla convergenza di una funzione f(z) meromorfa in un settore.

S, BERXSTEIN (Ibid., pag. 1266).

Introduce la nozione di tipo di una funzione f(x) regolarmente
monotona. ¢ di delle interessanti proprieth sui tipi di queste fun-
zioni.

R. GossE (Ihid.. pag. 1269).

Generalizza - alcuni suoi risultati anteriori ¢ indica come si
possano formare delle condizioni necessarie e sufficienti perehe
una eguazione

§= f‘i(', Wz p. ([)

ammette un invarviante per ciascun sistema di caratteristiche.
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W. Goxrcnarorr (Ibid. pag. 1271).

Trova certe velazioni che esistono tra In natura analitica €' yny
funzione indefinitamente devivabile flr) & una variabile compless;
o reale. ¢ la distribuzione degli zero delle derivate snecossive,

J. HERBRAXD (Ibid.. pag. 1274).
Studia la teoria della deduzione matematica mediante i sim-

boli e regole d'identita logiche, ponendo i suoi studi in relazione
con quelli di RussEL ¢ WHITEHEAD.

A. TartaxowsKky (Ibid., page. 1337, 1401 « 1684),

SMITH e MINKOWSKY hanno studiato la rappresentazione doi
numeri con forme quadratiche ad ¢ 3 varviabili: ')A, nella prima
Nota da l'espressione per il numero delle rappresentazioni di un
numero mediante una forma quadratica positiva a piit di tre va-
riabili. Nella seconda Nota studia la totaliti dei numeri rappresen-
tabili’ mediante una forma quadratica positiva a pitt di quattro
rariabili. Nella terza Nota prosegue la seconda e caratterizza il
o che questi interi formino un numero finito di progressioni.

P. ALExaxDprorr (Ibid., pagg. 1310 e 1696).

Nella prima Nota caratterizza l'omeomorfia tra due insiemi
chiusi qualungue con proprieti combinatorie di. certe successioni
di poliedri che si possono porre in corrispondenza ad ogni. in-
sieme chiuso. Nella seconda Nota enuncia una serie di risultat’
sull'invarianza topologica delle frontiere regolari.

R. Racris (Ibid., pag. 1347).

Stabilisce un teorema d’esistenza per 1'equazione integrale di
FrepuoLM di prima specie, il cui nucleo possiede delle linee di
discontinuita. ’

N. Bary (Ibid., pag. 1414).

Di un interessantissimo teorema : « Ogni funzione continua di
una variabile reale & la somma di tre funzioni assolutamente con-
_tinue di funzioni assolutamense continue »: studia alcune conse-
guenze di questo teorema e stabilisce il rango di una funzi'(mo

continua.
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D. Poxperv (Ibid., pag. 1417). ‘ : :

Pone in relazione un suo studio (‘) con una Memoria di P. Lrvy,
e trova I’analogia tra la sommazione di una serie divergente o
I’ attribuzione in un punto singolare d’un valore limite delle fun-
zioni che possono essere considerate come funzioni derivate. .~

E. Boreu (Ibid., pag. 1389).

La densith media dei numeri primi compresi fra 10° e
108 -+ 5-(10)* & di 5.419,. I/ Autore caleola la ripartizione teorica
dei numeri primi in questo intervallo e pone in evidenza varie
questioni interessanti da risolvere.

S. MaNDELBROJT (Ibid.. pagg. 1418 e 1592).

Considera una famiglia di coppie di funzioni f(x)=Sa,x" «
s(x) = Xb, &, olomorfe per (& << 1 insieme con 2¢,b ", e stabilisce
le proprieta di questa composizione mediante la teoria delle fun-
zioni normali. )

Nella seconda Nota fa delle considerazioni alla Nota prece-
dente.

E. Gorrsar (Ibid., pag. 1469).

Estende il legame: tra la teoria delle equazioni alle derivate
parziali del primo ordine a due variabili indipendenti' e quella
della teoria di Moxek, a due funzioni incognite di una variabile.
al caso di 5 + 2 variabili.

Reums (Ibid., pag. 1510).

Studia le soluzioni delle equazioni differenziali considerate ir
funzione del punto iniziale.

G. Rexpp (Ibid.. pag. 1503).

Mostra che i risultati ottenuti da L. BEssoy. sulla probabiliti
di certe grandezze in meteorologia, si dpphcano rigorosamente in
ogni caso facendo alcune ipotesi. ’

J. PorkeN (Ibid., pag. 1505).
Fia alcune interessanti osservazioni sulla natura aritmetica
del numero e; pone in relaziome i suoi risnltati con quelli di

2

Borewn (%)

{1} « Enscignement Math. », 1906, p. 203: « Bull. Soc. Math. de France »,
11926). p. 3.

#) « Comptes Rendus -0 T, 128 (1899, p. 596,
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E. Carrax (Ibid.. page. 1594 ¢ 1817).

Utilizzando un teorema di H. WEVL mostra nella prima Nota
vome si pud determinare un sistema ortogonale completo i fun-
zioni di certi spazi di RIEMANN,

Nella seconda Nota eswende la prima Nota agli spazi di Rie-
MANN a metrica ovangque regolare aventi un gruppo transifivo di
spostamenti.

S Precarn e Do Miriaxorr (Ibid.. pag. 1687).

(Gili Autori studiano le curve

s! .
V= I‘(x+1)l‘(s—:zf—|~1)1' U

P e g ossendo numeri positivi tali che pt-¢ 1. ed 5 un numero
intero positivo o nullo ¢ studiano i coetficienti degli sviluppi in
serie.

o, 1689).

B Vo NEraaxy (Ibid., pag
Indica un teorema che risolve il problema del gioco di due

persone. posto recentemente da Boren (V).

B. bE KEREKJARTG (Ibid.. pag. 1699).

D& una dimostrazione elementare di un teorema di BROUWER (%)
seeondo il gquale in una ftrasformazione biunivoeca ¢ bicontinua
del piano senza punti invarianti ¢ conservante il senso i orien-
tazione. per ciascun punto del piano. si pud costruire un campo
non avente alcun punto comune con la sua immagine.

L. PoxeY (Ibid.. pag. 1701).

Tratta dei campi di esistenza delle soluzioni delle equazioni
differenziali ed integrali. ¢ pone in evidenza 'importanza che
presenta in questo studio 1'ordine delle derivate o degli integrali
che figurano nélle equazioni. ’

D. Ta. Ecororr (Ibid.. pag. 1703).

Studia i nuclei sommabili ed a quadrato sommabili delle equa-
zioni integrali a limiti fissi in relazione alle funzioni fondamentali.

(') Elements i caleul des probabilités. (Hermann, 1924, 3¢ ¢dy: - Com-
ptes Rendus », T, 184 (1927). p. 52,
¢} « Math. Annalen ». 72 (1912), p. 3754,
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A. Rosexnrarr (Ibid.. pag. 1797).
Generalizza i suoi risultati anteriori (}) sull’ uniciti delle solu-
zioni di ¢’ = flx, ), nulle all’origine, nel caso che
fla, ) —flwe, ) K

=

. (h < 1)
Y— 1 Ly | ,

M. Bieryacki (Ibid.. pag. 1799).
e . o™~ R . . . . .
Riprende alcuni lavori di- MANDELBROJT sulle suceessioni di

fanzioni olomorfe (3).

V. A. KosTitzix (lhid..‘ pag. 1801).

Da sotto forma trigonometrica la soluzione di una equazione
integro-differenziale,
R. SaveM (Ibid.. pag. 1804).

Definisce due funzioni positive mnelle vicinanze &’un punto
it destra ed a sinistra) dello stesso ordine di grandezza e serive
fla) & gla) -
senelle vicinanze di esso {il punto essendo escluso) ¢:

Igley < fley = kgl

I e k essendo numeri fissi ¢ positivi.

. . sen N oS X
Considera le due serie Z ) 2

o) )
sitiva ed infinita con » e continua salvo =20, il concetto d'ordine
permette di studiare 1 ovdine di queste serie e 1a loro integrabilith
nel senso di RieMaxy ¢ di LEBESGUE.

) essendo po-

A. Guixa (Ibid.. pag. 1808),

Studia le funzioni a quadrato sommabile lungo dei contorni
del loro campo di olomorfia.

R. Tavps Lyenr (Ibid., pag. 1810).

Studia la convergenza della serie
‘f\,.

S (87 s” — 2) o (sTHTI— 1)
2= (S—1)s—2)nls" —1)  7°

)« Arkiv, fir Math. och Fysik », vol. 5 (1908).
)« Comptey Rendos . To 185 (1927). pp. 1098, 1248,
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G. Vavirox (Ihid.. pag. 1815).

Jo B Rerr () ha dato importanti genervalizzazioni dei teoremi
di Laxpatr ¢ Scoorrky; Rt fa uso. nella sua dimostrazione
della funzione modulare: ' AL si limita al teorema di Laxpav e
dimostra una_ proposizione contenente quella di Rirr. utilizzando
un teorema di Brocn. '

Milanwo. R. nirersita, givgieo 1929,

GITSEPPE BELARDINELLIL

Recensioni delle Note di Awalisi pubblicate nei - Comptes Rendus
de I'Académie des Seiences di Parvigi. T, 187 (29 semestre 192%),

B. bE KEREKJIARTS (+ Comptes Rendux . pag. 20

Mediante il metodo dato in uma sua nota precodente (%) de-
duce il sv;_'ruuntv teoroma enunciato da Poixcanre e dimostrato da
Birkiorr (3): Ne una trasformazione topologica «'una corona
limitata da due circonferenze concentriche o avanzare i punti
sulla frontiera esterna nel senso positivo. o quelli della frontiera
interna nel senso negativo. o xe di pin la teasformazione non ha
punti invarianti, esiste un contorno ¢ semplice Ia cui immagine,
diretta od inversa. xi trova nell’interno del contorno ¢ -,

A, Hiaar (Ibid.. pag. 23).

Nella teoria elassica delle equazioni alle dervivate parvziali del
primo ordine, per la umniciti delle soluzioni. i suppone che le so-
luzioni considerate xiano derivabili due volte e soddisfino ad una
equazione di Lipschitz, /A, pud stabilive unicitic delle soluziond
non supponendo che Ia continuita delle devivaie.

J. Hapayarp (Ibid,, jmg. 23).

Precisa la portata dei risultati precedenti della nota di Haar.

DE Possern (Ibid., pag. 98).

Precedentemente () I'A. ha dimostrato che esiste un con-
torno I' su una superficie di Riemaxy che la divide in due altre

(Y} « American Journ. of Math. », 50 (1928), p. 73.
() « Comptes Rendus «, T. 186 (1928), p. 1694).

() « Acta Math. ». 47 {14925), p. 297,

'Y « Comptes ]\on(lns > T 186G (1928), p. 1092,
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superficie di cui una & eqmv‘alente ad un’ area ad un‘ solo foglio
(schhchartlg), dimostra nuovamente ‘questo teorema basandosi sulla
nozione di variéta di RiEMANN; studia inoltre le superficie d1
RIEMANN Ton contmuablh s L , o~

(Ibld p‘ag 100)

due funmom_meromorfe 9,(2) e o42), d’ordine finito, per #—-co
sono. legate d& una relazione algebrica di genere 1 sono dellauforma

[R(zl +a log z], (z) E(R(z) +«log z),

"~ Sia f(z) una funzlone olomorfa attorno all’origine # =0, I'A.
considera le sostituzioni 'z, = f(2), avente I’origine quale punto
doppio a- moltlpheatore 8 = ei# (x essendo reale, tra 0 e 2x, e «.2x
irrazionale), e stndm, continuando i lavori di G. Juria () ed
H. CreMER (%) i casi“in cui # & un centro per f{(2). ’

H. CARTAN (Ibld -pag. 196)

f—‘Studla gli “invarianti topologici dello spazio rappresentatlvo
d’un gruppo continuo. semi-chiuso ('), e considera gli integrali
mult1p11 dei differenziali esatti definiti nello spazio. Dimostra che
i due primi numeri di Berrr ‘dello spazio. sono nulli, mentre il
terzo numero di BEMI non-® mai nulle. Enuncia dei teoremi. che,
se dimostrati, ngorosamente, permettono di ricondurre la determi.
-nazioue dei numeri di Bertr di uno spazio seml-chluso ad un
problema algebrleo N %\
S. Mixerrr (Ibid., pag. 198).

Servendosi di una ineguaglianza di BLUMENTHAL d& un limite

superiore del termine A che figura nella formula di. LINDELSF,

M(r) < edatr),

valida per una funzione intera di~genere p, 'pei'
- R 1
r, > [n(log n)x(log®«,)*s ... (log 2,)*]e, .

(1) « Acta Math. », 46 (1925), pag. 1.

(3) -« Journ. de Math. », 1 (1918), p. 287.

(*) « Math. Annalen », 98 (1927), p. 151.

() H. WEYL, « Math. Zeitschr. », 24 (1925), p. 880; E. CARTA\ « Annall
di Mat. », 4 (1926), p. 211.
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ove X ) o )

g(r) = re(log 'rf)—ah‘(log2 %)% . (logy @)=

ﬁef 0<p<e~p+ 1, mentre LINDELOF aveva dato un valore
- precisot di Aperp=0ep=1.

A. Fropa (Ibid.. pag. 274).

Stabilisce delle interessanti proposizioni pe1 le funzioni uni-
formi di variabile reale, cosi: « il valore f(v) della funzione flx)
in un punto v & compreso tra i suoi limiti superiori ed inferiori
di indeterminazione (!) del limite f(x) per x — v salvo (al pilu) pm
una infinitd- numerabile di valori- della variabile.

8. Saks (Ibid., pag. 276).
Da una dimostrazione valevole gualunque sia il numero delle

2

Hbimensioni del seguente teorema di MONTEL (}): « se una funzione
sub-armonica ¢ una funzione della funzione armonica # & una
funzione convessa della variabile # ».

E. SLUTbKY (Ibid., pag. 370).

Sia dato un insieme di variabili ev entuah x,, la cui distri-
buzione delle probablhta dipende da un parametro h, 1'A. studia
un criterio di convergenza degli insiemi di valori eventuali.

8. Miver™1 (Ibid., pag.” 372).
LANDAU ha stabilito che la serie
1 (AL
ZW e l'integrale jm dr,
, 0
sono convergenti o divergenti nello stesso tempo; I'A. dimostra che

1 M,
Z :r“p+1 = (F + E} 7"’+1 +e dr.
. 0

e

KRrAwrCHOUE (Ibid., pag. 411).
Stabilisce che il procedimento d’integrazione di W. Rirz, per'
Y integrazione approssimata della equazione

Y+ A(bi)y = flw),

(!) Vedasi, per la deflmzwne di questi limiti, LFBFSG(F ~Lecons sur
les fonctions primitives, 1904 (Cap. II),

() « Journ. de Math. », 7 (1928), p. 43.
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converge ogni qualvolta la soluzione y & unica, senza impovre altre
condizioni sulle funzioni 4 ed f oltre alla continuita.

C. Lurquix (Ibid., pag. 475.
Da delle formule relative al calcolo del valore medio e dello
scarto medio usufruendo delle funzioni generatrici di frequenza.

M. Brervackr (Ibid., pag. 477). ,
G. PéuvaA ha mostrato (!) che se la funzione intera Sz, ove
lim = 0, & d’ordine oc, ogni semiretta uscente dall’ origine & una
" X
retta di JuLra. I/ A. stabilisce un teorema analogo:

log (1), — 1)

Se lim g(-‘tl—
k=00 log 1y yy .

¢ una semiretta di JULts per la funzione intera.

1 .
= 5, ogni semirettd uscente dall’ovigine

G. GIraTD (Ibid., pagg. 498 e 632).

Continua le interessanti ricerche sul metodo di rixoluzione
del problema di DIRICHLET per le equazioni lineari ad un numero
qualunque di variabili. T risultati trovano una applicazione per le
equazioni non lineari e non analitiche.

Nella seconda Nota studia le equazioni non lineari alle deri-
ate parziali di tipo ellittico, senza alcuna ipotesi di analiticith e
mostra che la dimostrazione ¢ pit semplice di quella relativa alle
equazioni analitiche.

J. CHokHATE (Ibid., pag. 500).

Di un metodo per le approssimazioni delle funzioni continue
per mezzo di polinomi o di somme trigonometriche limitate, me-
todo che fornisce delle condizioni per la convergenza uniforme.

D. MExcHOFF (1bid., pag. 502). ,

Studia la corrispondenza biunivoca diretta tra i punti di due
dominl D e Q situati nei piani delle variabili complesse z ¢ .
Sulle funzioni continue che effettuano questa corrispondenza
enuncia varie proposizioni. tra le quali: « Se quasi dappertutto
avviene che tre raggi uscenti da un punto del piano 2z siano
trasformati in tfé-curve a tangenti determinate che si intersecano
nel piano w sotto lo stesso angolo. la rappresentazione & data da
una funzione olomorfa ». '

i

V o
Lty « Comptes Rendus »o T 184 (1927). p. 1526,
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(. Bovnicaxn (Ihid. pagg. 524 o 5938). )

Studin la nozione d ordine della misura di un insieme che
sostifuisce alla locuzione d7ordine di dimensione c¢he aveva impie-
gato precedentemente (1) e dimostra: « Se /o un insieme chinso
limitato nel piano ecuclideo. ordine di misara di K & 72— =
se ciflz) & limitato (per :=-0) fiz) essondo Ta misura superficiale

— .
B

dell’insieme dei punti la cui distanza da [0 o
Questa nozione conduee in topologia ad una nuova concezione
di dimensione di un insieme,
Nella xeconda Nota definisee Pordine di un insieme. non con
il metodo di Caxrtor-MiNkowski ma in conformiti della teoria mo-
derna della misura. adottando il punto di vista di Havspogrrr %),

0. D. Kenvoa (Ibid., pag. 526
Appoggiandosi ad un lemma di Vasineseo, pud stabilivre un teo-
rent di uniciti per le funzioni armoniche date dai valori al contorno.

S, BErN=TEIN (Thid.. pag. DH8),

Considera i polinomi monotoni di grado » nell” intervallo (0. ¢),
tali che fl0) =10 ed fley=1, ¢ div due espressioni asintotiche del
missimo ¢ del minimo di questi polinomi per o ===zc. (z < 1)

A. Brun (Ibid., pag. 5H4).

MITTAG-LEFFLER ha creato la funzione K,y (3). e mostra che
questa funzione pud essere applicata -per lo studio della conver.
genza delle serie che verificano formalmente I'equazione della
fisica-matenatica

(). E(y) assicura la convergenza rdella

1
I' A, mostra che per 2=,

serie formale
Hi
> sy
n!t o
che verifica detta equazione differenziale. Per » = la funzione
E, () si approssima all’integrale di Gavss della teorin della pro-

bhabilita. reontig

1Y) « Comptes Rendus >, T. 180 (1923). p. 245.
{9 « Math. Annalen >, 79 (1918), p. 157.
) A, Benn, Sévies (lualytiques. « Mémorial des Se. Math. > (VI 1925,



