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PICCOLE NOTE

Velocità angolare e schiacciamento delle figure di equilibrio 
dei fluidi rotanti.

Nota di Umberto Crudeli (a Cagliari).

Sunto. - In questa Nota, VAutore stabilisce una semplicissima limitazione 
per la velocità angolare dipendentemente dallo schiacciamento della 
figura di equilibrio.

In una interessante Nota dal titolo : 'Ein Satz über die Winkel- 
geschwindigkeit der Grleichgewichtsfignren rotierender, gravitierender 
Flüssigkeiten, comparsa nel « Mathematische Zeitschrift » del 1929 
(Bd. 31, Heft 2-3), il sig. L. Nikliborc mostra dapprima (pag. 370) 
che la velocità angolare <o converge a zero con lo schiaccia

mento -, servendosi della ineguaglianza

la quale costituisce il risultato essenziale di essa Nota.
Conviene pertanto rilevare, in qualche modo, come P impor

tanza della (1) provenga dalla rapidità con la quale il suo secondo 
b . , x

membro converge a zero con - ; giacché, per mostrare semplice

mente che w converge a zèro, basterebbe ragionare come segue.
In virtù di una ineguaglianza sulle derivate prime del poten

ziale newtoniano, analoga ulla ineguaglianza del Liapounoff rela
tiva a “codesto medesimo potenziale, noi abbiamo òhe ógni derivata 

non supera in valore assoluto
(T)

1
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i di di primo ordine del potenziale Vs= I —
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designando con v il volume del, fluido. Ora per noi

V < 2r.ba\ 

avendo denotato : con a il limite superiore delle distanze normali 
fra i punti della figura d'equilibrio e il suo asse di rotazione ; 
con b quello delle distanze normali fra i punti della medesima 
figura e il piano baricentrale perpendicolare a codesto asse. Ne 
segue che, nel nostro caso, i valori assoluti delle predette derivate 
sono inferiori a

/ 1
/Z \3

4ttI a-'b j .

D’altra parte, scegliendo in modo conveniente 1’ asse delle x, 
vi sarà un punto (diciamolo Po) di codesto asse tale che noi po
tremo scrivere la seguente ineguaglianza, da cui prese le mosse 
il sig. Nikliborc,

< L PEì '
' == an \dx )

avendo designato con f la densità (costante) del fluido e con x la 
costante dell’ attrazione. Dunque

1 
w* /3

\“a/

Questa ineguaglianza semplicissima (che sussiste anche nel 
caso del fluido non omogeneo, riguardandovi allora f come limite 
superiore della densità) non può rivaleggiare con (1) per quanto 
concerne la rapidità di convergenza di cui sopra [basterebbe con
sultare lo sviluppo del secondo membro della (1) dato dal sig. Ni
kliborc a pag. 373 della sua Nota, formula (11)]. Tuttavia questa 
nostra ineguaglianza fa immediatamente vedere che la velocità 
angolare converge a zero con lo schiacciamento.


