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PICCOLE NOTE : o2t

Un eriterio sufficiente di convergenza in media’
per le serie di polinomi di Legendre.
' Nota di G. SANSONE (afFirenze).

Sunte. - L’A. dimosira che se i limiti di mdetermmazwne di una serie di
" polinoms i LEGENDRE, a coefficionti veali si mantengono limitati in
(—1, 1), la serie converge in media in (—1, 1) verso unma ftmziune a
quadrato sommabile.
' Sia data la serie
) 8Py a,Py@) . + 0 Py(®) + ...

“ove (@} & una successione di cestanti reali e P,(x) il k=" poli-
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nomio d1 LEGENDRE, R

1 . ~ :
Pz,_l P,(x)_g,‘ k!dx"(x -—1)"” k=1, 2.
Voghamﬂ dimostrare ‘che se i limiti di indetermmazwne della
serie (1) 8i mantengono limitati nell’ intervallo (-1, 1), la serie dala
& convergente in media in (— 1, 1) verso una funzione a quadrato
sommabile per la quale vale lo sviluppo (1).

Per ipotesi, esiste una costante L tale che = =~ '/ -

” .
‘ I fka‘kPh(x)" <L = B r=1, 2.
da cui quadrando ' o '

Cw . 1. . -
5,0,2P, ) + 224:;,;a,P,‘(x)P,(x) < I~
0P, 2 <L

Dalla‘fo’r-mula 'di Apams (}) abhiamo ‘con‘k‘g-l :

- ‘ Z A A A2+ 2k —4r+-1)

PP = T OB+ B3 1), ol '“'*'m
con
Boi@r—1 ~
A4,=1, 4, =L% r,“ Y re=1,'2,

e la (2), qualunque sia & in (— 1, 1), diventa

n

1 ‘ o
(3) Z@;—— 0F + & Py(@) + G Pa) + o+ €3, P ) < L2

COIL Lyy Cgyiusyi Oy costanti reali.. R
" Osserviamo che esistono in ( 1, 1) dei valori di i quali an- .
nullano il polinomio -~ - ¢

A(ao) =L ;{@) i+ BzP 2(:6) +§%P EH

si ha infatti ‘
JA(@:)dm —o

e il polinomio A{x) assumendo in (———1 1) valori di segno opposte’

si annullera almeno una volta. Pel tali valorl dl % la (3) diventa

1., - A .
Zth ak2<L . ”—‘1 2

¢ ) Ctfr. E. T ‘WHITTAKER and G. N. WATSO\I, A counrse of Modern Ana- -

lysis, {8% ed., 1920, Cambridge], pag. 331 :
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& convergente quindi la serie %,a,%/(2k +1) ed anche I’altra serie
_ : 1

. ”2 4/ 2 2
o | Y BE+1M|

e poich® il sistema

/2K ‘
V ;113(95) k=0,1, 2.

& ortogonale in (— 1, 1) per il teorema di FiscEER-RIESzZ () 1a serie
data (1) converge in media verso una funzione f(x) a quadrato.
sommabile tale che

1
k-1 :
a, = (@) Pr(x)de, k=0, 1, 2,..;
1 .

c. v. d.

(1) Cfr. ad es. G. VITALI, Geometna Mllo spazw Hdbertmno, [1929
Zanichelli, Bologna), p. 62. v



