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Calecolo della funzione generatrice di aleune somme
Y\ /
di valori .
k
Nota di Bruno TeDEscH1 (a Trieste).
Sunto, - L’ 4. calcala le funzioni gemeratrici di due somme di valori (i)

e dl una delle due dimostra che puo prendere solamente i valori 1, —-1 0.

Ci proponiamo di calcolare le funzioni géneratrici delle due
seguenti somme

Na
) ur’n—_—Z(hq_‘_» (); 0sg<n; 0<r<gq
s h=0 : ’
= n+1—h
(2) u, = Z (_— 1)h< h )7
h=0
che non compaiono nel formulario del sottocitato libro del NErTO.
§ I. — 1. Le u,,» soddisfano alla relazione
@) ME 1(2) 1 4 — 0 =0.
Difatti &
q n4g—x\
St =Z () B0 =
= =0
=2 20
- b
— =) x/\ fg+r
ed essendo

R

2=0

(!) Quando in una sommatoria manca 1"indicazione del limite superiore
per la lettera rispetto alla quale si somma, si-intende che la somma sia
estesa fino al primo termine che si- annulla’ “Vedi Nerro, Lehrbuch der:
Kombinatorik, Teubner 1927, osservazione alla formula (19), pag. 250.

(?) Vedi NErTo, formula (27) pag. 252, nella quale si fa

| sk\(p—s\ . (p—Fk
q=k% 2=8 n+q=p, p+-r=m; g(_l)(sxpm ) (p— )



"PICCOLE NOTE

. =T
si ha
Z(—l)()ur,n+q—a —Z( q+r>§2< )-—%rn
a=0 . B= q + 7 ’
- Inolfre & .
( . o "
"4 u"”‘_ r ‘Se N q,
perche la (1) si limita al primo addendo,
2. Poniamo la funzione generatrice
(3) , : Hw) = w1 - 2,
Si ha‘ identicamente (') .
- (1 et = o) | (=1 () |
= (—v* q) W, b > oo
hz=o 12;0 )‘(“ n 'h\ZW, it ==
0wl g ‘ hag
= R (_ 7(q) - )
h:z_q ?__; 1) % Ur, by I~aet+h Z U, BT —
—1 hiq h=0
— o
. h:.z—-q 12:0( l (!l) e,y ‘1\1 s peth —
q—1 h
= Z Z (§ 1)1(3) “r, h—gy alt —

SRR \z(h_r)

da cui

6) ?(a:):- =0 ' (L)t
‘ 7 s T (=)t -t

1) Alterand S gl indii o "
*) © opportunamente gli ;. qici od usando la 4,

la nota
n+ k- pre
cedente e la ( k ) (—1)k( " 1)

(Vedi Nezro, pag. 246)
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i coefflc}ente di x* nello sviluppo in serie di cp(a:), ¢ il va-
lore d1 {1). '

§ II. — 8. I primi valori di u,, sono

) ‘,%%1,; u,:(g)-(i):(}, uz:(i)-(i):—l; _—

Le (2} soddisfano alla seguente relazione:

8) Wy — Uy = Uy,
Difatti ,
=t =R = 0(" LT = B (") =
R B
g B
:(”;;2)+’62:0(—1)k*'(”‘,;'f“1”?):(”;’2)+

2—k
’ —_Z(_ (n+ )"un-l-l'

La (8) si scrive anche, c‘amblando 7 in »—1, nella forma

(8’) R Uy — Wy + Uy — 0.

4. Poniamo la funzione generatrice

9) Cfl@) =3 u, - a.
B () =
—e 2. f(x '—_; . ._oo At
f@) — -« f(a) + x*- f(@) 2 x" hi}um l+h‘0uh chtr

=y + (1, — Uo}® +h22u,,x'b -3 o @+l + b u, T
b= =0

— o — o A
= uo -+ (“l '“’o)w +h§2(uh uh-—l‘ + /“/,!~z) . wh' -
=ty o Uy — U =1 — 2.

(Y Ricordando la (9),’1a (8) e le (7).
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Da cui
: 1—2 11—
‘ flx) = Tzt i m— l—a)l—a® + 2 —a®+...)
ossia o ‘
(10) flo)=1—a— a8+ ad + o — g8 — o° 4 ' — ...

Dal confronto della 19) con la (10) =i ricava per gqualunque
intero 1 >0 » C :

g = Wps =15 gy =ug = 0; Wy = Ugrpy = — 1.



