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246 BOLLETTING DELLA TUNIONE MATEMATICA ITALIANA

Sui polinomi univalenti.

Nota di N. OBRECHKOFF (Sofia - Bulgaria).

In questa Nota noi dimostriamo con metodo elementare qualche
teorema nuove per i polinomi univalenti.
1. Sia
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i polinomio arbitrario e sia z, lo zero di —(z—) che & il piit vicino
all origine. Il polinomio f(z) & univalente nel circolo
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e lo rappresenta entro un dominio stellato per rapporto all’ origine.
Infatti, «i ha:
f(2) = a,z227— 2) .. (87 —wa,), 2=red,

n
(34 == arg f(z) = 0 + arg @, + = arg (g? — «,).
p=1

Noi stadieremo la variazione di ¢ quando 9 varia da 0 a 2=,
Poniamo
==, u— e, y=arg(u—1);
se ne ricava facilmente
¢ =gq0 —arga,, d¢=qdb,
¢sing dy - pt—ocosy
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donde. per ¢ <1,
- BN



PICCOLE NQOTE 247

Dunque per r? << v si avrd
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Dalla (3 e (4) si ottiene
ae noqr?
(6) B Tn

Dalle condizioni del teorema segue
T2 |2 =
Dunque dalla (8) si ha

ae nriq
w2l
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per r < o — = Dunque @ & una funzione crescente di 9

Van+1
per r < . Sia y un numero arbitrario, ma |y|<<p. Allora I’argo-
mento di f(z) — f(y) cresce da 0 sino a 2m, quando 0 cresce da 0
a 2n, e questo dimostra che 1’equazione

- fn=0
ha solamente un zero #=—-+ nel circolo |#| <. Il teorema & cosi
dimostrato.
T1 limite ¢ & raggiunto per i polinomi
z(8? — 2,9 ’
Nel caso particolare g=1 si ottiene un teorema di ALEXANDER .

Con lo stesso metodo si pud dimostrare il teorema seguente:
I1. Sia 2z, lo zero del polinomio

z
(6) fz(—p) =1+ @27 + a,2" + ... + @, 2"

pin vicino all origine. Il polinomio f(z) & p—valénte nel circolo

q

@ ‘lzlélzolvqﬁn%_—p‘

11 limite (7) & raggiunto per i polinomi
‘ \ 27 — 2,9)".
Con lo stesso metodo si possono dimostrare dei teo%;emi ancora

© pit generali.

() P. MonTEL, Legons sur les fonctions univalentes ow multivalentes,
Paris, 1933.



