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B

Intorno ad alenne proprieta della funzione numerica N(k, n).

Nota di AxNa ANSELMO (a Palermo).

Sunto. - Si richiamano alcune proprietd note della funzione suddetie ed
altre se ne aggiungono di carattere asintotico.

In due Note pubblicate quest’anno nei fascicoli 2 e 3 di questo
« Bollettino », FERENC KARTES2I ha rilevato, prima per via geome-
trica, poi in base a considerazioni aritmetiche, che la funzione
numerica N(k, %) definita ponendo:

1 n

(1) Nk, n) =k"—= pPi s pPilPi

i i,

dove k ed n sono interi positivi (n =2 e k qualunque) e le = si
estendono alle combinazioni ad 1 ad 1, a 2 a 2,... dei diversi fat-
tori primi p,. p,,... 4i %, & divisibile per =. '

Poiche di questa e di altre proprieth della funzione N(k, n) io
mi occupai in un lavoro del 1928 (}), credo che possa riuscire inte-
ressante pei lettori di questo « Bollettino » un breve riesame di
queste proprieti e di qualche altra avente carattere asintotico.

1. Osservo innanzi tutto che la funzione N(k, #) (con k reale
qualunque) & la derivata numerica di k" e per conseguenza il suo
integrale numerico, cio2 la somma dei valori che essa prende pei
diversi divisori d di n, & uguale a k"*:

2) , S Nk, d)= k~.
a

2. Per k intero. positivo, la funzione stessa si presenta in varie
questioni; cosl per esempio- il prodotto
E—1 .
3) o Nk, )
esprime il numero dei polinomi in « di grado « irriducibili in un
corpo finito d’ordine k (k potenza di un numero primo) e poiche
di siffatti polinomi mne esistono sempre, ne risulta N(k, n)> 0.
Inoltre dalla (3) segue facilmente che N(k, n) & divisibile per #.

(') A. AxseELMo, Sulle derivata numerica rispetto ad m di Nm. « Gior-
nale di Matematiche di Battaglini », serie 8% n. 20.
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Ora la proprietd N(k, n)>0 fu stabilita da me, per k reale
qualunque, in base & considerazioni aritmetiche nel lavoro citato,
e cosl pure la divisibilith per # di N(k, 1) per k intero; ma questa
proprieta, come ivi rilevai, era stata gid segnalata dal SERRET
~ per k primo e dal PicQUETr e dal Liucas per k intero qualunque (}).

8. Se si chiama indicatore d’ ordine s del numero # e si denota

con 9,n) la derivata numerica di (/';), ciod

adn) = (s) - (ps) + ) (m—m) —

) T4 \8 8

_ e nell’ espressione (1) si pone k=143, sviluppando i-var termini

secondo la formula del binomio, si ottiene per # > 1:

@) Nk, n)=g,0)k— 1) + gn)k— 1) + ...+, )k — 1)
Poiche, com’? noto:

(';___}) <qm) < (’;) ,

con semplici considerazioni si trae dalla (4)‘ 1a limitazione (valida
per k>1ed n>1): ’ \
. " ’ " i ) .
—k *<NEkn<k—1, -

_essendo v il piodotto dei fa.tto;fi primi diversi.di n.
E se ne trae che

| Jm Mgt
Nella citata Nota ho anche d{imostrato;che si ha puré,’ per k=2
~ lim lf%ﬁ) =1,
' 7 s 00
e che per k> 1 la differenza
k* — N(k, n)

: . n
& una quantity positiva e, rispetto ad n, dell ordine di hic3,

(*) SERRET, « Nouv. Ann. Math. », serie 1%, vol. 14; pqg; 261 (1885);
Picquer e Liucas, < C. R. Acad. Sec. Paris », vol. 96, pagg. 1139, 1300,
1424 (1883). ‘



