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PICCOLE NOTE 61

Equazioni reciproche in senso generale.
Nota di GIusEpPE PALAMA (a Lecce)..

- So‘ stabilisce la forma- assunta da una equazione reciproca in

Sunto. -
senso, gmrale di grado k.2 le cwi successive risolventi di gradi
k. 2“—1 k.22 . k.9 sono pure recc‘proche in sonso gemerale. '

Indicheremo in questo articolo la forma assunta da quelle equa-
mom reclproche m senso generale (1), di grado k 2” ie cui rnsol-

(1)1Vedi DE LomanMrs. cJonrnal de Math », vol. 6° pag. 265 e
@ C.mmno, « Periodico di Matem. », vol XXI fase. II, 1805, .
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venti di grado Fo2n—d k-2’;_2, k.2473,,.,, k-2 sono reciproche in
senso generale (1) '

B notevole guesta classe di equazioni reciproche in senso gene-
rale, perch® la risoluzione di esse, una volta conosciute le radiei
dell’equazione di grado k, dipende dalla risoluzione dell’equa-
zione ricorrente
(a) B3y — X,y = 0.

come meglio in seguito sarh precisato.

1. Stabiliamo una premessa. Poniamo

o2 —i e S\ [ Bo2n-e {—Eh,)

it gin =% Pl b P

h, D, /

v (b ——i h“}\,,_ "‘*h”.
“re ’l, 1--- .

3
>

N

Tessendo la X -estesa a tutti i termini_che da quello generico indi-

cato si ottengomo, quando ad h,, h,,.., h, si sostituisce una qua-

n

‘ i n+h—1 ‘
limgue delle ( h ) soluzioni intere, positive o nulle del-
Y equazione - ‘ ’
(2) MYt o +y,=h

esclusi perd quei termini in cui vi @ uno dei coefficienti bino-
miali almeno, con il numero indicante la classe maggiore del
corrispondente numero degli elementi.

© 2 T equazioni della forma o ' B

: = k"”“’ r kediogp
(3) Lo ot ~0_ng spr—i i )t X +
' reke 2T K29y -
-+ 30 i gn-!-l =i @gs b1 |2 - =0
r= =0

o 1o successive risolventi aventl i gradl EBo2r=1 o202 . k.2 sono
reciproche in senso generale ed hanno rlspettlvamonte i moduh di

N

ru(.lpromt.t )\“, M yeens Ay

() Casi paﬁicblari di guesta questione sono stati studiati da G. Can-

abo. Le equazioni bireciproche, « Periodico di Matem. », fase. IV, 1909;

1. Correzioni ed . aggiunte ad alcune note precedenti, « Periodico di Mat. »,
fase, Lo 19152 e da T ToscaNo, Le equazioni bicontrareciproche; « Giorn.
del Battaglini », 1927,
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’
A,

Tnoltre, se I’ultima risolvente di grado k, 2 a,ix" i=0, ammette

le k l‘adl(:l Gyy %yyeeey o5 quelle della (3) si ottengono determinando
il valore dell’incognita generica di tutte le equazioni ricorrenti
che si ottengono dalla (a), assumendo come condizioni iniziali

@, =, (s=1, 2,..., k),

ed essendo le A; delle gqnantita date (').
Questa seconda parte del teorema & evidente, infatti se %, & una

delle k radici della 2 axr—'=0, le
i-0 ~

A

1 2 i1

Ty =y, Xy TSy ey Ly o T Ly
x, z, Ligy

danno appunto luogo alla (a).

8. Dimostriamo la prima parte del teorema con il metedo d’indu-
zione completa, cominciando col rilevare che I’ equazione reciproca
k
in senso generale di grado %-2 che si ottiene dalla = aw‘*—'-—O
i=0
A
cambiandoviy>.in x -+ —5 ha la forma della 3).
Supponiamo ora che la (3) sia vera quando si cambi in essa n

in. n—1 e indichiamo 'con g’;,, cid che diventa g, , dopo il detto
cambiamento, la (3) allora pud scriversi

ket —? Kogh—1
-—2r
2 ( g 2y p—1 az:) —+
r_o g-= R
Kea® 2y "1 - ‘
Jed" 0 _2p—1
+ Eo (‘2 G si1s i “’z«+1)x =0. -
= =0 : .

, Mettendo in quest’ ultlma al posto i x, x+)\— x +)‘u’
X

— e
ricavano i seguenti coefficienti di #* P ok 2" —gr—t

k 2n-—l . 2‘ ,"

r—14

() B
ik 2 —26—1

iEOA r—14 zgﬂ+1:r—ja2j+l’

che, ponendo in evidenza a,, @,,.., a,, ed a,, as,..., @,,,, rispet-
() NelP « Int. des Mathém. », tomo II, 1895, & domandato il termine

generale della (8) per A, =i;=..= 7¢.+4 =1 La .rlsposta ) riportata
alle pagg. 225-26 del tomo IV.
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tivamente diventano

—1__ 2
~T \‘ k'2" —") r 4 )\r—i
= gy = i |9t

j:O —j r—1
I (k.ew 2§ — 1)g A
p 2i41, = . sid41si—j L
j=0 T =g r—¢ ’

Tenendo presenti la (1) e il significato stabilito di ¢';,,. si ri-
conosce che questi due ultimi coefficienti sono dello stesso t'ipo
dei cormspondentl coefficienti della (8). Quindi il teorem.a & vero
in generale. :

4. Casi particolari della (3) notevoli. si hanno per

X
n

=)\“_l::...=7\1=7\, ‘
e per ;== 1. )

- I coefficienti dei termini coniugati di’ quelli in x’f'z’l'"E" e
xk"?n‘_g”_l, della (3) nel caso generale. si ottengono cambiando
rispettivamente in quelli di quest’ultimi. 2r e-2r+1 in k.2"—2r

e k.2 —2p—1,
5. Dico ora che il valore dell incognita generica della
2 3 —_—
T — X @y Ay, =0
con la condizione iniziale )
Xy =%, 18:.1.'.).....]‘3) )

€ con i )quantith‘ assegnate, ponendo h, =1, & dato dalla

m g = = V2l fr,—20)

= Viz, 2= V(n4+21,) - (%, _911)4_221,)1 \/(m,+21) (=21, )-)41)__..:

C il

in cui-il termine ¢ del numeratore é la radice quadrata prece-
duta dal doppio segno del prodotto della somma per la differenza,
di tutta 1’ espressione formata dai primi » — 1 termini del nume-
ratore stesso con 2"~![, -, essendo in tutto 4+2 i termini del
numeratore.

I]\fdth ddllﬁ (.l) si rlca\'

2 & \/(% L) B — TP,
91+l

®i4q =

« quindi si riconosce che se il valore di «; ha la forma data dalla (4),
- sostituendone il valore nella precedente, questa coincide con la (4)
stessa, che. essendo vera pev 4=0, & vera in generale.



