BOLLETTINO
UNIONE MATEMATICA
ITALIANA

GIUSEPPE PALAMA

Sui numeri di Bernoulli e sui
coefficienti delle tangenti

Bollettino dell’Unione Matematica Italiana, Serie
1, Vol. 15 (1936), n.3, p. 126-128.

Unione Matematica Italiana

<http:
//www.bdim.eu/item?id=BUMI_1936_1_15_3_126_0>

L’utilizzo e la stampa di questo documento digitale é consen-
tito liberamente per motivi di ricerca e studio. Non & con-
sentito 1'utilizzo dello stesso per motivi commerciali. Tutte
le copie di questo documento devono riportare questo avver-
timento.

Articolo digitalizzato nel quadro del programma
bdim (Biblioteca Digitale Italiana di Matematica)
SIMAI & UMI
http://www.bdim. eu/


http://www.bdim.eu/item?id=BUMI_1936_1_15_3_126_0
http://www.bdim.eu/item?id=BUMI_1936_1_15_3_126_0
http://www.bdim.eu/

126 BOLLETTINQO DELLA UNIONE MATEMATICA ITALIANA

Sui numeri di Bernoulli e sui coefficienti delle tangenti.

Nota di GIUSEPPE PanaMA (a Lecce).

Sunto. - Si ricava una formula di L. ToSCANO e un’altra di 'A. Mam-
BRIANI, relative ai coefficienti delle tangenti e ai numeri di BERNOULLI,
per mezzo di formule del BELLAVITIS.

Vogliamo indicare in questa piccola Nota altre vie per otte-
nere alcune formule trovate di recente ('), relative ai numeri di
BERNOULLI e ai coefficienti della tangente, in modo rapido-e sem-
" plicissimo a mezzo di formule date da G. BELLAVITIS (3.

1. G. BELLAVTTIS 1ol loc. cit., avendo indicato con (m), 1a somma
dei prodotti in tutti i modi possibili ad » ad % e senza ripetizione
‘dei numeri 1, 2,.., m—1, e con (—r%ﬁ il valore che per (m), si trova _
a mezzo di formule indicate precedentemente dall’ Autoré, quando
si sopprima il fattore che le annulla, nel caso di m<n, da il se-

() Cfr. A. MauMBRIANI, Saggio di una nuova irattazione dei numeri e
~dei polinomi di Bernoulli ¢ di Eulero, « Memorie R. Accademia d’Italia »,
t. 111, 1932; L. TOSCAN_O, Swui coefficienti della tangente e sui mcm_en dz,
Bernoulli, « BoIl dell’ Unione Matematica Italiana >, fase. 1, 1936. -

() Cfr. G. BeLLAVITIS, Sulle serie dei numeri che comprendono i Ber- - -

noulliani, « Annali Tortolini », vol. V, 1853.

.
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guente sviluppo della tangente : E .

1 tg x — Sadi b
1) g §(2z+1)' .
- essendo
@ b,i_,_,--_— (— ). 2nr (@uibs 1) (1)(,)',-_‘_2 .

Lo stesso BeLravITIs (') da poi la seguente formula :
® B,

1

ove B, = Bz—6) Ba—O B, =—§(—) ecc. sono i numeri di
BERNOULLI.

Percid la (1) a mezzo di @) e (3) da quest’ altro sviluppo di tg«:
(— 1) 28+2, (Qu+2__y)

@ te® :Z:‘, @+ 21 Byiygwttl.
Ma & anche.
' » e ) i)
®) tg ‘.-§," VCoirs im0

quindi dal confronto di (1) econ (5), si deduce
©) (= 1)iCopy = byiy

e dal confronto di (4) con (D) si ricava la formula trovata dal To-

2
80ANO (%) Qn+2, (22-+2 —1)

@ - ) ‘ Coir= T %39 Bzi+s
che stabilisce la relazione fra i B, e i C,.

2.. A mezzo della (6} e della (7), dalle formule (51), (52), (b4),
che mnel lavoro citato del BELLAVITIS danno esplicitamente i va-
lori di b,,, se me possono ricavare altrettante che danno dei valori
espliciti di C, e di B,. E cosl pure dalle relazioni (31), (36), (37)
del loc. cit. di G. BELLAVITIS fra i numeri b,;,, si- possono otte-
‘nere, con le indicate sostituzioni, delle altre fra i C, ed i B,.
Inoltre la formula (55)

i _1_ . mi by
rzl'r”" 2% —1 0 2(2 —1)!

(*) Lioc. cit., pag. 112
®) Cfr L. Toscano, loe. cit,, pag 11, formula (14).
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@

utilizzando la (6) e la (7) permette di esprimere 2 75 in fun-
. =1
zione di C, e di B,. =

8. La seguente formula (33), della Memoria di G. BELLAviTIS,
ci fa ricavare facilmente un’altra formula ricavata dal MAMBRIANI.
nel loc. cit. :

r—2
2
r+1 (_]-.L‘ 2(7—2 .(1)r—2i.(_1_k. ’ R
"‘—1 0 — 4 2% —1 0 0 , per r pari,
4

Ponendo r =2m la precedente pud scriversi

2m (1)zm 2m (1)2m . 2 (2m 2) 1)zm—z: \ (1),.

Sm—1i- 0 ' 2m@m—1)" 0 0o
ossia ’ ‘ B
_2m . Lam + 2m . (Vgm
2m —1 . 0 - 2m(2m—-1) [T
_ N 2 PPRLI SRR
;1 i) "oaZ—1)" 0
e per la (3) . ‘ ‘ L .
1 1 ’ " (2m—2 BZm;-ziBzi
I —1 D (2m—1)Bzm——Z(2i+2)2@'.(2@:“1)’
cioe A
m—1

1 5 1 2( )
Im 17 omEm —1) Byn= 2m(2m—-1) ,m-,.B,f

a quindi infine
m—1

2
—@m - 1)B,, =Y, ( m) By—1:Byis
i=1

che coincide con la formula che,precede la (15) (del lavoro citato
di MAaMBRIANT), del cap. II n. 10.



